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单变量微积分笔记31——幂级数和泰勒级数

　　实际应用中，总是会出现一堆复杂的函数，这类函数往往令物理学家和

数学家都十分头疼。为了解决这一窘境，泰勒想：会不会存在一种方法，把

一切函数表达式都转化为多项式函数来近似呢？这样，处理问题不就变得简

单了吗？经过泰勒夜以继日的奋斗，终于研究出了泰勒级数的理论。它将一

切函数，不论表达式有多么多么的复杂，只有能保证n阶导数存在，就能将

它的局部用多项式展开。泰勒级数在近似计算中有重要作用。实际上，利用

多项式函数近似（或者称作逼近）一个复杂函数，是研究实际问题的一个非

常重要的思想。

幂级数与几何级数
幂级数

　　幂级数是这样表示的：

 

　　有人说必须要写成∑形式，别信他的，只要能准确表达意思就好。

几何级数

　　当an是定值时，幂级数称为几何级数。

　　上篇文章中提到过，当an = 1时：

收敛半径

　　以an = 1的几何级数为例，x的取值范围（-1 < x < 1）称为收敛半

径，用R表示。在收敛半径内，幂级数是收敛的；在收敛半径外，幂级数是

发散的；如果|x| = R，幂级数的收敛性不确定。根据该定义，如果x < |R|，

则必然有|anxn|→0，也就是：

 

　　将收敛半径看成一个圆，x的取值点如果在圆内，则幂级数是收敛的，

在圆外则是无意义的。我们可以计算圆的大小，正如下面的示例，圆甚至可

能是无穷大。

　　示例，计算下列幂级数的收敛半径：
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　　1）

 

　　当x < 2时极限小于1，所以收敛半径是R = 2。可以看出，当x < 2时，

这是一个an = 1的常规几何级数，其值是1/(1 - x)，就是最开始介绍的公

式。

　　2）这里存在an，an = n!

 

　　对于任意x，幂级数都是收敛的，其收敛半径是∞

　　3）

 

　　当x < 2时极限小于1，所以收敛半径是R = 2。

　　4）

 

　　对于任意x，幂级数都是收敛的，其收敛半径是∞

幂级数的运算

 

　　以上面的幂级数为例，它的意义之一就在于它可以反写右侧的表达式，

即：
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　　这样，幂级数就变成了一个灵活的工具，他能够将一个表达式展开。可

以将幂级数看作没有尽头的多项式，所有适用于多项式的运算，包括加减乘

除乘方开方等，都同样适用于幂级数，当然，还有我们关注的微分和积分，

如下所示：

 

　　示例

　　很容易算出下面的积分：

 

　　现在我们试图用幂级数去计算：

 

　　由此也得到了一个副产品，就是ln(x + 1)的解释：

 

泰勒级数
泰勒公式

　　如果f(x)在点x = x0具有任意阶导数，则下面的幂级数称为f(x)在x0点的

泰勒级数：

 

　　在泰勒公式中，x处于收敛半径内部，即|x| < R，取x0 = 0点，得到级

数：

 

　　上式表示对f进行n次求导之后，在零点的值，除以n的阶乘再乘以xn。

　　实际上，在泰勒公式中，我们定义了

 

　　现在来看看泰特公式为什么成立。
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　　以三阶导数为例：

 

　　推广到n阶导数：

 

 

泰勒公式的应用

　　泰勒公式是一个用函数在某点的信息描述其附近取值的公式。如果函数

足够平滑的话，在已知函数在某一点的各阶导数值的情况之下，泰勒公式可

以用这些导数值做系数构建一个多项式来近似函数在这一点的邻域中的值。

　　如下图所示，假设汽车沿着一个方向行驶，车辆的位移S是关于时间t的

函数，我们知道在t = 0时刻（可以理解为0点）位移是S0，现在想要知道t

= 1时刻（凌晨1点）车辆的位置：

 

ex

　　f(x) = ex是一个可以用泰勒公式展开的例子。
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　　当x = 1时，还附带得到了e的解释：

多项式的泰勒展开式

　　求解泰勒级数3x3 + 4x2 – 2x + 1

　　由此可以看出，多项式的泰勒级数就是多项式本身。

幂级数的展开
示例1

　　展开1/(1 + x)

　　由于已经知道几何级数1/(1 – x)的展开式，所以可以直接写出答案：

　　1/(1 + x) = 1 – x + x2 – x3 + …  (R = 1)

示例2

　　展开sin(x)

　　这需要动用泰勒公式。

       　　                           sin(0) = 0

　　sin’(x) = cos(x),         cos(0) = 1

　　sin’’(x) = -sin(x),      -sin(0) = 0

　　sin’’’(x) = -cos(x),     -cos(0) = -1
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　　sin(4)(x) = sin(x),        sin(0) = 0

　　……

　　根据泰勒公式：

　　由于|anxn|→0，所以R = ∞

示例3

　　展开cos(x)

　　同上，

示例4

　　展开xsin(x)

展开的意义

　　先来看一个很难处理的积分，对正态分布进行积分：

 

　　由于被积函数与ex相似，我们又已经知道ex的展开式，所以可以进行下

面的变换：

 

　　很容易计算右侧的积分。

　　这个例子展示了幂级数展开的意义——把质的困难转化成量的复杂。

展开前求解函数的值很困难，展开后是幂函数的线性组合，虽然有很多很多

项，但是每一项都是幂函数，因此每一项都容易求解。于是只要对展开后的

函数求和，就能得到展开前的函数的值。

综合示例
示例1

求解泰勒级数
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　　1)

 

　　2)

 

　　三阶导数的计算会非常麻烦，最好放弃，寻找其它方法。

　　ln(1 – x3)和ln(1+ x)非常相似，已经知道ln(1 + x)的结果：

 

　　现在用– x3代替x：
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示例2

　　求解泰勒级数的积分 f(x) = 1 + 2x +3 x2 + 4x3 + 5x4 + …

　　取C = 1，当 |x| < 1时，积分的结果是几何级数：

   

　　所以当|x| < 1时，还可得到副产物：

示例3

 　　

　　看起来就很难对付。

　　仔细观察后会发现两个突破口，第一个是求和后求极限，这会联想到黎

曼和；第二个是通过求和公式联想到某个函数的展开式，如果找到原函数，

就能求解积分。顺着这个思路，由于2/n反复出现，n→∞时，2/n→0，所

以可将2/n看作Δx，于是和式就可以写成：

　　如果令f(x) = (2i/n)2 – 1，那么：

　　由此可以推测，x = 2i/n = iΔx，f(x) = x2 – 1。

　　用n = 4验证，当n = 4时，Δx = 2/4 = 1/2：

 

　　n→∞时，i = n -1，2i/n→2，最终：



2022/3/11 17:50 单变量微积分笔记31——幂级数和泰勒级数 - 我是8位的 - 博客园

https://www.cnblogs.com/bigmonkey/p/8041738.html 9/10

我是8位的

关注 - 5

粉丝 - 288

+加关注

1 0

 

 

　　 出处：微信公众号 "我是8位的"

 　　本文以学习、研究和分享为主，如需转载，请联系本人，标明作者和出处，非商

业用途！ 

　　 扫描二维码关注作者公众号“我是8位的”

随笔

分类: 单变量微积分

标签: 几何级数, 幂级数, 泰特级数, 泰勒公式

好文要顶好文要顶 
 关注我关注我 
 收藏该文收藏该文 
 


« 上一篇： 单变量微积分笔记30——无穷级数和收敛判定


» 下一篇： 线性代数笔记3——向量2（点积）

posted on 2017-12-20 22:00 
我是8位的 
阅读(7008) 
评论(1) 
编辑 
收藏 
举报

刷新评论 刷新页面 返回顶部

登录后才能查看或发表评论，立即 登录 或者
逛逛 博客园首页

【推荐】华为 HWD 2022 故事征集，分享最打动你的科技女性故事

【推荐】华为开发者专区，与开发者一起构建万物互联的智能世界

JAVA Office文档在线

编辑APIs
简单易用的Word，Excel，

PowerPoint在线编辑接口

cloud.e-iceblue.cn

打开

编辑推荐：


· 革命性创新，动画杀手锏 @scroll-timeline

· 戏说领域驱动设计（十二）—— 服务 

https://home.cnblogs.com/u/bigmonkey/
https://home.cnblogs.com/u/bigmonkey/followees/
https://home.cnblogs.com/u/bigmonkey/followers/
https://home.cnblogs.com/u/bigmonkey/
javascript:void(0);
https://www.cnblogs.com/bigmonkey/category/1060304.html
https://www.cnblogs.com/bigmonkey/tag/%E5%87%A0%E4%BD%95%E7%BA%A7%E6%95%B0/
https://www.cnblogs.com/bigmonkey/tag/%E5%B9%82%E7%BA%A7%E6%95%B0/
https://www.cnblogs.com/bigmonkey/tag/%E6%B3%B0%E7%89%B9%E7%BA%A7%E6%95%B0/
https://www.cnblogs.com/bigmonkey/tag/%E6%B3%B0%E5%8B%92%E5%85%AC%E5%BC%8F/
javascript:void(0);
javascript:void(0);
javascript:void(0);
javascript:void(0);
javascript:void(0);
https://www.cnblogs.com/bigmonkey/p/8028955.html
https://www.cnblogs.com/bigmonkey/p/8028955.html
https://www.cnblogs.com/bigmonkey/p/8079386.html
https://www.cnblogs.com/bigmonkey/p/8079386.html
https://www.cnblogs.com/bigmonkey/
https://i.cnblogs.com/EditPosts.aspx?postid=8041738
javascript:void(0)
javascript:void(0)
javascript:void(0);
javascript:void(0);
https://www.cnblogs.com/
https://developer.huawei.com/consumer/cn/forum/topic/0201820468285270027?fid=23&ha_source=bokeyuan
https://brands.cnblogs.com/huawei
https://www.googleadservices.com/pagead/aclk?sa=L&ai=C4LLuZBsrYr2dCYH49QWXw7bwBp7LiJ5kne3oi5MN2YSJzgEQASC3tpYCYJ0BoAHFkND-A8gBAeACAKgDAcgDCqoE8wFP0KA3S0BXoPRYqtJviQxDFyj2lTq6gMTgK4nFD9n9ZeYLQB_y7anV2zHgt7fSwu0nC3-fzMoGARrbCNpBKkJmPTeivsFSVHmT12agRoWcUdItL54WclaG7Baogi8CDXdnDH2cEeR1DIDgaPo_6QCtJGr0-MVUJcBQN3ojiU9BTAPKpP_YcVGz3XRYX2-9KrcS5p0fyObyyCqULwabx9e_VlqBc0nVsvNiDsgQA4T-QtEwCSXaeP9UNzukIOwVElrgyhzsoiwqUTE3fj-x-CDaqN1QE7sydJ4LGD3fXcaYYuoYi7CJaVycXotg1M2zaT2rEF_ABL2QvK3HAuAEAYAHo--vAagHjs4bqAeT2BuoB-6WsQKoB_6esQKoB6SjsQKoB9XJG6gHpr4bqAfz0RuoB5bYG6gHqpuxAqgH35-xAtgHAdIIBwiAYRABGB2xCdOM-eqJTBWmgAoBmAsByAsBuAwB2BMN0BUBmBYB-BYBgBcB&ae=1&num=1&cid=CAASJORoAIqo20BXrN-1EO3aqbLmFeWkLkFa5WRIl3AXdQl7feeS9A&sig=AOD64_3mmoW1xvo_wjWkPhFlE8qEc4KkmQ&client=ca-pub-4210569241504288&nb=0&adurl=https://cloud.e-iceblue.cn/welcome.html%3Fgclid%3DEAIaIQobChMIvd_TleS99gIVAXy9Ch2XoQ1uEAEYASAAEgIimPD_BwE
https://www.googleadservices.com/pagead/aclk?sa=L&ai=C4LLuZBsrYr2dCYH49QWXw7bwBp7LiJ5kne3oi5MN2YSJzgEQASC3tpYCYJ0BoAHFkND-A8gBAeACAKgDAcgDCqoE8wFP0KA3S0BXoPRYqtJviQxDFyj2lTq6gMTgK4nFD9n9ZeYLQB_y7anV2zHgt7fSwu0nC3-fzMoGARrbCNpBKkJmPTeivsFSVHmT12agRoWcUdItL54WclaG7Baogi8CDXdnDH2cEeR1DIDgaPo_6QCtJGr0-MVUJcBQN3ojiU9BTAPKpP_YcVGz3XRYX2-9KrcS5p0fyObyyCqULwabx9e_VlqBc0nVsvNiDsgQA4T-QtEwCSXaeP9UNzukIOwVElrgyhzsoiwqUTE3fj-x-CDaqN1QE7sydJ4LGD3fXcaYYuoYi7CJaVycXotg1M2zaT2rEF_ABL2QvK3HAuAEAYAHo--vAagHjs4bqAeT2BuoB-6WsQKoB_6esQKoB6SjsQKoB9XJG6gHpr4bqAfz0RuoB5bYG6gHqpuxAqgH35-xAtgHAdIIBwiAYRABGB2xCdOM-eqJTBWmgAoBmAsByAsBuAwB2BMN0BUBmBYB-BYBgBcB&ae=1&num=1&cid=CAASJORoAIqo20BXrN-1EO3aqbLmFeWkLkFa5WRIl3AXdQl7feeS9A&sig=AOD64_3mmoW1xvo_wjWkPhFlE8qEc4KkmQ&client=ca-pub-4210569241504288&nb=7&adurl=https://cloud.e-iceblue.cn/welcome.html%3Fgclid%3DEAIaIQobChMIvd_TleS99gIVAXy9Ch2XoQ1uEAEYASAAEgIimPD_BwE
https://www.googleadservices.com/pagead/aclk?sa=L&ai=C4LLuZBsrYr2dCYH49QWXw7bwBp7LiJ5kne3oi5MN2YSJzgEQASC3tpYCYJ0BoAHFkND-A8gBAeACAKgDAcgDCqoE8wFP0KA3S0BXoPRYqtJviQxDFyj2lTq6gMTgK4nFD9n9ZeYLQB_y7anV2zHgt7fSwu0nC3-fzMoGARrbCNpBKkJmPTeivsFSVHmT12agRoWcUdItL54WclaG7Baogi8CDXdnDH2cEeR1DIDgaPo_6QCtJGr0-MVUJcBQN3ojiU9BTAPKpP_YcVGz3XRYX2-9KrcS5p0fyObyyCqULwabx9e_VlqBc0nVsvNiDsgQA4T-QtEwCSXaeP9UNzukIOwVElrgyhzsoiwqUTE3fj-x-CDaqN1QE7sydJ4LGD3fXcaYYuoYi7CJaVycXotg1M2zaT2rEF_ABL2QvK3HAuAEAYAHo--vAagHjs4bqAeT2BuoB-6WsQKoB_6esQKoB6SjsQKoB9XJG6gHpr4bqAfz0RuoB5bYG6gHqpuxAqgH35-xAtgHAdIIBwiAYRABGB2xCdOM-eqJTBWmgAoBmAsByAsBuAwB2BMN0BUBmBYB-BYBgBcB&ae=1&num=1&cid=CAASJORoAIqo20BXrN-1EO3aqbLmFeWkLkFa5WRIl3AXdQl7feeS9A&sig=AOD64_3mmoW1xvo_wjWkPhFlE8qEc4KkmQ&client=ca-pub-4210569241504288&nb=1&adurl=https://cloud.e-iceblue.cn/welcome.html%3Fgclid%3DEAIaIQobChMIvd_TleS99gIVAXy9Ch2XoQ1uEAEYASAAEgIimPD_BwE
https://www.googleadservices.com/pagead/aclk?sa=L&ai=C4LLuZBsrYr2dCYH49QWXw7bwBp7LiJ5kne3oi5MN2YSJzgEQASC3tpYCYJ0BoAHFkND-A8gBAeACAKgDAcgDCqoE8wFP0KA3S0BXoPRYqtJviQxDFyj2lTq6gMTgK4nFD9n9ZeYLQB_y7anV2zHgt7fSwu0nC3-fzMoGARrbCNpBKkJmPTeivsFSVHmT12agRoWcUdItL54WclaG7Baogi8CDXdnDH2cEeR1DIDgaPo_6QCtJGr0-MVUJcBQN3ojiU9BTAPKpP_YcVGz3XRYX2-9KrcS5p0fyObyyCqULwabx9e_VlqBc0nVsvNiDsgQA4T-QtEwCSXaeP9UNzukIOwVElrgyhzsoiwqUTE3fj-x-CDaqN1QE7sydJ4LGD3fXcaYYuoYi7CJaVycXotg1M2zaT2rEF_ABL2QvK3HAuAEAYAHo--vAagHjs4bqAeT2BuoB-6WsQKoB_6esQKoB6SjsQKoB9XJG6gHpr4bqAfz0RuoB5bYG6gHqpuxAqgH35-xAtgHAdIIBwiAYRABGB2xCdOM-eqJTBWmgAoBmAsByAsBuAwB2BMN0BUBmBYB-BYBgBcB&ae=1&num=1&cid=CAASJORoAIqo20BXrN-1EO3aqbLmFeWkLkFa5WRIl3AXdQl7feeS9A&sig=AOD64_3mmoW1xvo_wjWkPhFlE8qEc4KkmQ&client=ca-pub-4210569241504288&nb=8&adurl=https://cloud.e-iceblue.cn/welcome.html%3Fgclid%3DEAIaIQobChMIvd_TleS99gIVAXy9Ch2XoQ1uEAEYASAAEgIimPD_BwE
https://adssettings.google.com/whythisad?source=display&reasons=Aa2KcEbWQkQwP_Q5nQ4cAsX6qcoVaSmL10xe1Ovd32hw_csdb2adIpvVfD6tlcs_J_dK47CFBny7VY1nXBjnmxm7NXPYTM1tlwKRVjzN16LVo4WM5FuwpyU4cN_UBqwuzK_3jb-LJPqFLJeAnmeFltWs4LNwrc5JLdNt-ZNQ59rhrPMj158MQgR7P3e2qaajbd7lkKK6cdjs0qFq0iIdkhYtEmeJ0-GkCLErfjLutN9-mT91Ywjiw8oCFiB3KbSyt0pPdQtGRPTQnnwnhO7oSq8vKNKfT2bPVMk2uqNpZ6xYBD5tKz-xuUmY3suOUyuMk8HMAhGRfZ3KFzYNQ45nJgkYIAX0XqeS_E5hkYK7e4hJvU1uQ-SgGOZp_b_EYQ2_ds4hjGgA3FAMbXZcJH5Lonf_xHdgS3fnm8H4SvCvDI1Fde0biiaNKL7V2_WJ7P3ENkel_Cg4ZLOsRjwZy1IjzeDvFfqvIvqnxhXNf8qZ8k9l8dIiPnZpB0ftic4-LvYG8ofs42EhQCrUHd02F2Pkk2j0qBokBPUi2RBUCzteeuU8PZ0Ofo0hxrmr2ZFsVbsW89-MrVL0aDAqKIu6P-K2bYjOo5p-VMY2xox-KWnqNPA47bmgQOtz7xae96ubz8njVh2ndrcSijBuxWiP6Eh9s6CXIH6rOuiMg59QefwGpyKwjRz059sMLnV1atDe9mLYYo-CpAmIJ9YYf31NQJMMqTCby62V-rY23ZbLkIIJpvPAqzcl9vR2oT3HRs3Jqql6StSrSulB_lNGX1L9Z3OxPXcopPl0pRWCMK3LcL6_P2l8sjamWW6V-xBLqlzIK8Oywp6UtbmNsz9SAL9kgvFa2mcv15zcAUprWh9CYdiOHfpXnGIEd-Yw-po4WDRk3nj_n8x4OBkFA7bqO_yaYTF8lg1xWFH3yPR9wziiwOGhwQCAgZVZK-pfUJZ7fDJF-TCJmuN7ZXpbp4oX9ex_osvQqQ8jzcggbOgl0LLCqt5oSAs029eoan0JugyHhb0jDHOagkAqUWpumglcXa0_HAFlk5SUSIdExMOxql6TKSoNjYTRIrSOdnmKTSbH1bx6y8py_iZU61OPybEfQMT8oTIFwWeD2qs3ONTDb28c4UjMDom-8YJtw0HubhOlif-Eja4nUoB5hSr7Hh3FLAvP2nl_p3Ks-DB-eqsDGJGYsIlXjz_Jg60eHO3eG8PES4YbmAEy3r1B1WTtCLJ7mNv2iZVfYOZ7WNwKYEggN-uzIM8buL7JmjAVcOmZ1qB3iy-PSz455Gc0NZnS4ffcHD8VFgrijODwFk-utqH7DFmEG3-DRlp1Wz6pRVIVC64nhOl8O17P6hqzOJYKF9_OAI4F2xz-wNe8ljJKcVlSKbmbGiTPo1YPAmiwef4hz0u3IIiBrIQr3jbFdkwVxk3VhKAsvlMTzXnvEwEpFSQIc6sROSFbPlyeSAHO6ZKcqMJgSad6Y7r5LQgy8ETmJ06eH3MJwfcAj0X-1wFgR5-W0KsZ4okPlQRSDEaFgXe3aDD5CRJI-_-Oscs0MhoNjeYpqkV00lOerJgiexkXDVD62yr_Xp0Tdt8A3cPkawOccaTWqa5mpJ3Ut4bTNup31jY
https://adssettings.google.com/whythisad?source=display&reasons=Aa2KcEbWQkQwP_Q5nQ4cAsX6qcoVaSmL10xe1Ovd32hw_csdb2adIpvVfD6tlcs_J_dK47CFBny7VY1nXBjnmxm7NXPYTM1tlwKRVjzN16LVo4WM5FuwpyU4cN_UBqwuzK_3jb-LJPqFLJeAnmeFltWs4LNwrc5JLdNt-ZNQ59rhrPMj158MQgR7P3e2qaajbd7lkKK6cdjs0qFq0iIdkhYtEmeJ0-GkCLErfjLutN9-mT91Ywjiw8oCFiB3KbSyt0pPdQtGRPTQnnwnhO7oSq8vKNKfT2bPVMk2uqNpZ6xYBD5tKz-xuUmY3suOUyuMk8HMAhGRfZ3KFzYNQ45nJgkYIAX0XqeS_E5hkYK7e4hJvU1uQ-SgGOZp_b_EYQ2_ds4hjGgA3FAMbXZcJH5Lonf_xHdgS3fnm8H4SvCvDI1Fde0biiaNKL7V2_WJ7P3ENkel_Cg4ZLOsRjwZy1IjzeDvFfqvIvqnxhXNf8qZ8k9l8dIiPnZpB0ftic4-LvYG8ofs42EhQCrUHd02F2Pkk2j0qBokBPUi2RBUCzteeuU8PZ0Ofo0hxrmr2ZFsVbsW89-MrVL0aDAqKIu6P-K2bYjOo5p-VMY2xox-KWnqNPA47bmgQOtz7xae96ubz8njVh2ndrcSijBuxWiP6Eh9s6CXIH6rOuiMg59QefwGpyKwjRz059sMLnV1atDe9mLYYo-CpAmIJ9YYf31NQJMMqTCby62V-rY23ZbLkIIJpvPAqzcl9vR2oT3HRs3Jqql6StSrSulB_lNGX1L9Z3OxPXcopPl0pRWCMK3LcL6_P2l8sjamWW6V-xBLqlzIK8Oywp6UtbmNsz9SAL9kgvFa2mcv15zcAUprWh9CYdiOHfpXnGIEd-Yw-po4WDRk3nj_n8x4OBkFA7bqO_yaYTF8lg1xWFH3yPR9wziiwOGhwQCAgZVZK-pfUJZ7fDJF-TCJmuN7ZXpbp4oX9ex_osvQqQ8jzcggbOgl0LLCqt5oSAs029eoan0JugyHhb0jDHOagkAqUWpumglcXa0_HAFlk5SUSIdExMOxql6TKSoNjYTRIrSOdnmKTSbH1bx6y8py_iZU61OPybEfQMT8oTIFwWeD2qs3ONTDb28c4UjMDom-8YJtw0HubhOlif-Eja4nUoB5hSr7Hh3FLAvP2nl_p3Ks-DB-eqsDGJGYsIlXjz_Jg60eHO3eG8PES4YbmAEy3r1B1WTtCLJ7mNv2iZVfYOZ7WNwKYEggN-uzIM8buL7JmjAVcOmZ1qB3iy-PSz455Gc0NZnS4ffcHD8VFgrijODwFk-utqH7DFmEG3-DRlp1Wz6pRVIVC64nhOl8O17P6hqzOJYKF9_OAI4F2xz-wNe8ljJKcVlSKbmbGiTPo1YPAmiwef4hz0u3IIiBrIQr3jbFdkwVxk3VhKAsvlMTzXnvEwEpFSQIc6sROSFbPlyeSAHO6ZKcqMJgSad6Y7r5LQgy8ETmJ06eH3MJwfcAj0X-1wFgR5-W0KsZ4okPlQRSDEaFgXe3aDD5CRJI-_-Oscs0MhoNjeYpqkV00lOerJgiexkXDVD62yr_Xp0Tdt8A3cPkawOccaTWqa5mpJ3Ut4bTNup31jY
https://www.cnblogs.com/coco1s/p/15974744.html
https://www.cnblogs.com/skevin/p/15974438.html


2022/3/11 17:50 单变量微积分笔记31——幂级数和泰勒级数 - 我是8位的 - 博客园

https://www.cnblogs.com/bigmonkey/p/8041738.html 10/10

· ASP.NET Core 6框架揭秘实例演示[16]：内存缓存与分布式缓存的使用

· .Net Core 中无处不在的 Async/Await 是如何提升性能的？

· 分布式系统改造方案 —— 老旧系统改造篇


最新新闻：

· 乔布斯的创业搭档：他缺乏工程师才能，不得不锻炼营销能力来弥补

· 美国大厂码农薪资曝光：年薪18万美元，够养家，不够买海景房

· 两张照片就能转视频！Google提出FLIM帧插值模型

· Android 再推 “杀手级” 功能，可回收 60% 存储空间

· 溺在理财暴雷潮的投资人 ：本金63万，月兑25元不够卖菜
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